Geometryczne wlasnosci paraboli

(zrédto: www.zadania.info.pl; wybo6r; Ewa Ludwikowska)

Zad.1. Udowodnij, ze kazdy punkt paraboli o rOwnaniu y = %xz + 1 jest rownoodlegty
od osi OX i od punktu F = (0,2).

Zad.2. Wyznacz wspoétrzedne punktu P lezgcego na wykresie funkcji y = 7x — x2 — 15,
dla ktérego suma odlegtosci od osi uktadu wspétrzednych jest najmniejsza.

Zad.3. Ktory z odcinkéw lgczacych dowolny punkt paraboli o réwnaniu y = x?2
z punktem A = (10,2) ma najmniejszy kwadrat dtugosci?

Zad.4. Rozwazmy cieciwy AB paraboli y = x? + 4x + 3 przechodzgce przez punkt
(1,0), przy czym przez cieciwe AB rozumiemy prosta przecinajacg te parabole w dwoch
punktach A i B. Wyznacz wspéirzedne punktéw A i B, dla ktérych suma wspotrzednych
srodka odcinka AB cieciwy AB jest rowna -2.

Zad.5. Napisa¢ réwnanie miejsca geometrycznego punktu jednakowo odlegtego
od punktu F=(0,2) i od prostej y=4. ZnaleZ¢ punkt przeciecia sie tej linii z osiami uktadu
wspotrzednych i narysowac ja.

Zad.6. Znajdz zbior sSrodkéw wszystkich okregéw stycznych wewnetrznie do okregu
o réwnaniu x? + y2 = 4 i stycznych do prostej o réwnaniuy = 0.

Zad.7. Wyznacz figure, ktéra jest zbiorem $rodkéw cieciw paraboli y=x%2-1
przechodzacych przez poczatek uktadu wspoétrzednych.

Zad. 8. Wyznacz réwnanie zbioru srodkow wszystkich okregdéw stycznych zewnetrznie
do okregu x2 + (y — 2)? = 11istycznych do prostej y = —2.

Zad.9.ZnajdZ réwnanie krzywej, ktérag tworza wszystkie punkty jednakowo odlegte
od okregu x% + y?> — 2y = 0 iod prostej y + 1 = 0.
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