Dowody w trygonometrii
(zadania: N.Drébka, K.Szymanski KLIII-IV; wybér: Ewa Ludwikowska)

Y- sinﬁ, to
2 2

Zad.1l. Wykaz, ze jezeli «,f,y sa katami trdjkata takimi, Ze sin%-sin
% gl =1
tg > tg 5=

Zad.2. Wykaz, ze jesli «, 8,y sa katami ostrymi takimi, ze tg «= 21 , tgh = g itgy = 2

8’
tox +8 +y =45,

Zad.3. Wykaz, ze warto$¢ wyrazenia cos?(x +f) + cos?B — 2cosacosfcos(a + ) nie
zalezy od f.

Zad.4. Udowodnij, Ze dtugosci bokéw a,b,c dowolnego trojkata spetniajg nieréwnosé
a? + b% + ¢? < 2(ab + ac + bc)

Zad.5. Wykaz, ze jesli katy o, B, y tréjkata spetniajg rownanie sin? <= sin?g + sin?y, to
tréjkat jest prostokatny.

Zad.6. Dwa kota styczne zewnetrznie maja wspdlne styczne przecinajace sie pod

145inS
katem o¢. Wykaz, ze stosunek promieni tych két jest réwny liczbie s = ;Z:é
2

Zad.7. Wykaz, ze jeSli «,f,ysa katami tréjkata i % = 2cosy, to trojkat jest

réwnoramienny.

Zad.8. Wykaz, ze jesli «, 8,y sa katami tréjkata , za$ a, b, ¢ dtugo$ciami odpowiednich
a?-b? _ sin(a-p)

c? siny

bokdéw, to

sina+sinf

Zad.9. Wykaz, ze jeSli «, B,y sa katami tréjkata i = siny, to trojkat jest

cosa+cosf

prostokatny.

Zad. 10. Wpykaz, ze jezeli w trdojkacie ABC kat ACB jest prosty i |BC| = a,|AC| =

. B-A b-a
b, |AB]| —C,tOSlnT—m.

Zad.11. Wykaz, ze jeSli cos(a+pB)=a,cos(B+y)=bhb,cos(y+a)=c oraz
x +8 +y = 180", to a? + b? + c? — 2abc = 1.

Zad.12. Wykaz, ze funkcja okreslona wzorem

f(x) = cos®x + cos? (g + x) — cosxcos(g + x) jest funkcjg stata.
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