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16. Dla danej liczby naturalnej n rozwazamy wszystkie sumy postaci
1'CL1 'bl +2-a2-b2+3-a3-bg+4-a4-b4+...—|—n-an-bn,

gdzie (aq, as, as, ..., a,) oraz (by, by, b3, ..., b,) sa permutacjami ciggu
(1,2, 3, ..., n). Udowodnij, ze najwieksza z tych sum jest kwadratem liczby
naturalne;j.

17. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych dodatnich x, y istnieje
taka liczba catkowita dodatnia n < 1000000, ze kazda z liczb nx oraz ny
ma w zapisie dziesietnym na trzech pierwszych miejscach po przecinku same
dziewigtki lub same zera.

18. Rozwazamy wszystkie mozliwe podziaty prostokata 77 x 75 na kwadraty
1x1,2x21ib5x5. Wyznacz najmniejsza liczbe kwadratéw 1 x 1, jaka moze
pojawi¢ sie w takim podziale.

19. Niech ABC D bedzie takim czworokatem wypuktym, ze SDAB=<ABC.
Zalézmy ponadto, ze punkt przeciecia symetralnych bokéw DA i BC lezy
na odcinku AB. Udowodnij, ze AC = BD.

20. Udowodnij, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé

1+2+3+4+5+6++n 3
5 20 85 260 629 1300 = n*4+4 8
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